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Anotace Prezentace urcena pro tteti rocnik maturitnich obort, ve kter¢ je stru¢né shrnuti uciva
goniometrické vzorce Zopakuje jednotlivé druhy goniometrickych vzorct a jejich
uprav. Soucasné PL slouzi k pfipravé k MZ.

Ocekavany vystup Zak si zopakuje jednotlivé druhy goniometrickych vzorci a jejich Gprav.

Druh u¢ebniho materidlu Jednotlivé snimky Ize pouzit jako studijni material.

Pokud neni uvedeno jinak, uvedeny material je z vlastnich zdrojd autora




Goniometrické vzorce :

1. Pro viechna x e R plati : SIN 2X = 2SIN X - COS X

COS 2X = COS® X —Sin® X

. X \/1—cosx
sin =| =
2 2
X \/1+cosx
CoS —| =
2 2

2. Provsechnax,y e Rplati: sIn X+Siny:25in X+Y.COSX—Y
2 2

- : X+y . X-—
smx—smy:ZCOS—y-sm—y

2 2

X+ X —
COS X +COS Y = 2C0S y-cosTy

. X+Y . X-—

COS X —COS Y = 2SIn y-sm—y

2



Vzorovy priklad :
a) Dokazte, Ze plati :sin3x =3sin x—4sin® X

SIN 3X =SIN(2X 4+ X) =SIN 2X-C0S X +SIN X - COS 2X =
= (2-sin x-€0s X) - C0S X +Sin X - (COS* X —Sin® X) =
= 2-sin X-cos” X+sin x-(L—sin® x—sin® x) =
=2-sin X- (1—sin® X) +sin x- (1—2sin° X) =

= 2sin X—2sin® x+sin x—2sin® x =

= 3sin X —4sin° X

plati



b)sinx=0,6

Urcr:sin 2X, cos2X, sini, (:os5 pro XE(E,ﬂ'j
2 2 2

Sin® X+co0s*x=1 = cos* X =1-sin° x = cosx =-0,8

sin2x=2-sinx-cosx=2-0,6-(-0,8) =-0,96

C0S2X = c0s* X —sin® x = (—0,8)* —0,6° = 0,64 —0,36 = 0,28

sin> = [sin~ :\/l_COSX :\/1_(_0’8) _ |18 =0,95
2 2 2 2 2

oS> = cosiz\/1+COS \/1+( 08) £=0,32
2 2 2 2 2




c)Dokazte, Ze plati :sin® x—sin®y =sin(x+ y)-sin(x—y)

sin® x—sin® y = (sin X +sin y) - (sin x—sin y) =

:(ZSin X+y -cosﬂj-(mos X*Y sin ﬂj
2 2 2 2

:(ZSin X+y . COS X yj-(ZSinﬂ-cosﬂj
2 2 2 2

_sinl 2.2 | sinl 2.2 | =g Sin(x —
_sm( > jsm( > j sIn(X+ y)-sin(x—y)

plati




Pracovni list:

Pr.1) Je dan cos x = 0,4 a pritom x € (O, TT/2 ).
Vypocitejte sin 2x, cos 2x, tg 2x, cotg 2x, sin x/2
cos X/2, tg x/2, cotg x/2.

Pr.2) Dokazte, ze pro kazdé x € R plati:
cos 3x =4 cos3 x -3 cos X

PF.3) Reste tyto rovnice:

1+ Ccos 2X ;
a) =cot g°X
1—c0os2X

b) sin 2x = (sin X —cos X)*




Pr.4)
Dokazte, ze plati pro vSechna x+y,x-y #(2k+1).180°,
X # (2k+1).180°, k € Z:

SINX+SIny _ g XY

a)
COS X+ COS Y 2
b) COS 2X —COS4X _ t93x-tgx

COS 2X + CcoS4x



Pr.5) Dokazte, ze plati:

a) |cotgx|:\/ _12 -1
sin® x
1
b) \tgx\:\/ — -1
CoS” X

C) tgx+cotgx =

SIn 2X



Reseni pfiklad{:

Pr.1) sin 2x=0,733 Pt.4) a) Plati
cos 2x =-0,67997 b) Plati
tg 2x =-1,0779
cotg 2x =-0,9277 PF5) a) Plati
sin x/2 = 0,5477 b) Plati
cos x/2 =0,8366 c) Plati

tg x/2 = 0,65467
cotg x/2 =1,5275

P¥2) Plati

Pr.3)a)xeR,x=KkJ], keZ
b) K={15° KkTT, 75°+ kTT }
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